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TEMA 10: FUNCIONES

.- Indica en la parte izquierda las coordenadas de los puntos del plano cartesiano central y representa

en dicho grifico los puntos indicados a la derecha.
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2.— Enla puerta de on colegio hay vn puesto de golosinas. En la siguiente gréfica se refleja la cantidad
de dinero que hay en la coja registradora a lo largo de on dia:
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a) ;A qué hora empiezan las clases de la maitana?

Las clases comienzan a las 8:30 horas.
b) ;A qué hora es el recreo? ;Coanto dora?

Entre las 1:00 y las 11:30 horas.

c) Elpuesto se cierra a mediodia, y el dueiio se lleva el dinero a casa. ;Cudles fueron los ingresos de la
maitona?

Sienla coja habia 4 € y alas 14:00 h hay 22 €, los ingresos de la maiiana ascienden a 18 €.

d) ;Cuadles el horario de tarde en el colegio?
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De 15:30 h a17:00 horas
e) ;Es estavnafoncion continva o discontinua?

Es claramente discontinua puesto que entre las 14:00 h y las 15:00 horas no tenemos informacion
ningona.

f) ;Cuanto dinero ha recavdado en todo el dia?

Pues 18 de la maitana, y 14-4=10 € de la tarde hacen: 18+10=28 €

3.— Estaes la grafica de la evolucion de la temperatora de on enfermo:
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a) ;Codnto tiempo estuvo en observacion?

El paciente estovo en observacion dorante ona semana (7 dins)
b) ;Enqué dia la temperatora alcanza on maximo? ;Y on minimo?
Al final del segundo dia y principios del tercero.
¢) ;Enqué intervalos de tiempo crece la temperatora y en codles decrece?
Crece dorante el segundo dia y el sexto dia.
d) ;Qué tendencia tiene la temperatora?
Tiende a estabilizarse en 36,5 grados con el paso del tiempo.
e) Elabora un pequeiio informe interpretando tus resoltados.

Al paciente le sube la temperatora en tres grados dorante el segondo dia, luego le baja un poco
hasta 39 grados, donde permanece otro dia, y loego baja lentamente hasta llegar a 36 grados el
quinto dia, a partir del coal la temperatora en 36,5 grados y hasta que se le da el alta.

4 — Para medir lo. capacidad espiratoria de los polmones, se hace ona. oo @

JITTTT]
prueba que consiste en inspirar al maximo y, después, espirar tan rapido 4 AYHE '
como se pueda en on aparato llamado espirdometro. Esta corva indica el 3 / 1 ‘\
volomen de aire que entra y sale de los pulmones. 24 / 1 | l |

a) ;Codnto tiempo doro la observacion? 18 segundos. - T \L'\___
b) ;Cuadl es el volumen en el momento inicial? 1,5 litros | |

i :'i LIS 8§ 10 llz 114 1‘6 1'8 TIEMPO (s)
c) ;Cudles la capacidad maxima de los pulmones de esta persona? 4 litros
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d) ;Cudl es el volumen a los 8 segundos de iniciarse la proeba? 2 litros

e) ;Pasado coanto tiempo hay 3 litros de aire en los pulmones del paciente? Pasados 4 segundos

5.— Una compaitia de transporte ., #owosvesomos (mile
pOblico recogid en ona ografica la
informacion que tiene sobre la venta de

bonos para viojar en sus lineas. 50041

600

p . . 400
a) ;Dorante codnto tiempo se hizo este

estodio? 00

Durante cosi 3 afios, 34 meses para ser  200-

exactos
1004

b) ;En qué momento del aiio 1999 se
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19090 o0

A finales de jolio, principios de agosto.

c) ;Y en cada vno de los aitos 2000 y 20017

lgual, finales de jolio, principios de agosto.

d) ;En qué momento del aiio 2001 se produce la maxima venta?

A finales de septiembre y principios de octobre.

e) ;A qué lo atribuyes?

Podria ser al inicio del curso escolar, sobre todo el vniversitario.

1) ;En qué periodos anvales es mayor el crecimiento en la venta de bonos?
Dorante los meses de septiembre

0) ;En qué estacion del aio es decreciente la venta?

Desde el mes de abril hasta el mes de jolio.

2001

©.— Representa la gréfica de ona foncion continva con vn maximo absoluto en (-5, 5), on maximo

relativo en (0, 3), on minimo absoluto en (3, 0) y un minimo relativo en (-2, 2).
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Una vez representada di todo lo que puedas de ella ademas de lo gue ya sabemos.

El dibvjo es libre, lo Gnico que ha de pasar por los puntos que nos dicen, pero lo demds es a nvestra eleccion.
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En mi dibojo, el dominio es dom(f)=(-10,7] , el recorrido es Im(7)=[0,5], es creciente en los

intervalos: (-10,-5)uU(-2,0)U(3,7), es decreciente en: (=5,-2)U(0,3), no es ni simétrica, ni periddica y

corta con el eje x en el ponto (3,0) y con el eje y en el (0,3).

7.~ Estodia de la siguiente foncidn: Dominio y recorrido, simetrias, periodicidad, continvidad, pontos

de corte con los ejes, crecimiento y decrecimiento y magimos y minimos.

Y

11 N

Dominio: ELl dominio son los valores de x para los que existe y, o para los que existe dibvjo. Por tanto,
tenemos dibujo desde =-4 (inclido), hasta x=10 (también incluido), asf que: aom(f')=[-4,10]

Recorrido: El recorrido son los valores de y para los que hay dibujo, (lo mismo que el dominio, pero
fijandonos en el eje y). Por tanto, tenemos dibvjo desde y=-3 hasta y=3 ambos inclvidos y luego en y=4, asi

que: Im(7)=[-3,3]U[4,4]
Simetrias: No es simétrica porque no tiene ningin eje de simetrio.
Periodicidad: Tampoco es periddica porque el dibvjo no se repite infinitamente.

Continvidad: Como podemos ver, la gréfica no se puede pintar de inicio a fin sin levantar el lapiz del papel,
puesto que en los puntos x=2 y x=4 lo hemos hecho.

AsT que, la foncion f(y) es continva en todo su dominio menos en los puntos de abscisas ¥=2 y x=4 donde
presenta dos discontinvidades de salto.

Puntos de corte con los ejes: Son los puntos donde la funcion corta con los ejes cartesianos. Mirando la
grafica los podemos obtener rapidamente:

1) Conelejex: Enlos puntos x=-3, x=-1, %=1y x=6

2) Conelejey: En el ponto (0,-2)

Monotonia: Son los intervalos donde la funcion es creciente, decreciente o constante.
1) fescreciente en: (-4,-2)U(0,2)
2) fesdecreciente en: (-2,0)(4,10)
3) fesconstante en: (2,4)
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W Maximos y Minimos: Maximo relativo en el punto (-2,3) y minimo relativo en (0,-2). No hay ni maximos ni
minimos absolutos.

x* +9x

8.— Calcola el dominio y los puntos de corte de la siguiente foncion: £ (x) = 0,
X —5X

Sabemos que el dominio de vna funcion son los valores de la variable independiente, para los que
existe valor de la dependiente, como la foncion es vna foncion racional, cociente de fonciones polindmicas,
solo tendrd problemas en los puntos donde se anvle el denominador. Por tanto, vamos a ver codles son
esos puntos igualandolo a cero y calcolando sus raices.

=0 > x=0
C-Ux*=0 & k-4)=0 o !
x=4=0 - k=4

Loego el dominio son todos los ndmeros reales, menos los que anvlan el denominador:
dom(f)=R—-{0,4}
Para calcolar los puntos de corte con los ejes haciamos:
& Conelejey igualamos el numerador a cero:

5 k=0 — =0 — nopertenece al dominio
¥ +%=0 <« «x+9)=0 -
¥x+9=0 > x=-9

& Coneleje y, calcolamos f(0): No podemos hacerlo porque el O no pertenece al dominio.

Por tanto, el Onico punto de corte con los ejes es el (-9,0)

Q.- Estodia la gréfica de la siguiente foncion:

| Q)  dominio: dom(f) = (-, +0)
/\ . /\ b)  Recorrido: [m(7)=(-o0,4]

c) La foncion presenta simetria PAR.

d)  No es periddica

e)  Es continva en su dominio

f)  Cortaelejexen-5-3 +3y+5
9) Cortaelejeyen(0,-2)

W) Lafoncion crece en (—o0,~4)U(-2,-1)U(0,1)U(2,4)

i) Lafoncion decrece en(—4,-2) U (-1,0)U(1,2) U (4,+x)

j) La foncion presenta magimos absolutos en (-4,3) y (4,3), Maximos relativos en (-1,-1) y (1,-1) y minimos
relativos en (-2,-5) y (2,-5). No presenta minimo absoluto.
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10.- Estodia de la siguiente foncion: Dominio y recorrido, continvidad, pontos de corte con los ejes,
crecimiento y decrecimiento y maximos y minimos.

Y

Fa?
L

ot

NIA |

o) Dominio: EL dominio son los valores de x para los que existe y, o para los que existe dibvjo. Por
tanto, tenemos dibujo desde x=-7 (no incluido), hasta x=10 (inclvido), ast que: dom(7)=(-7,10]

b) Recorrido: Elrecorrido son los valores de y para los que hay dibujo, (lo mismo que el dominio, pero
fijandonos en el eje y). Por tanto, tenemos dibujo desde y=-3 hasta y=6 ambos inclvidos, asi gque:

Im(7)=[-3,6]

¢) Continvidad: La foncion f(y) es continva en todo sv dominio menos en los pontos de abscisas ¥=3
y x=8 donde presenta dos discontinvidades de salto.

d) Puntos de corte con los ejes: Son los puntos donde la funcion corta con los ejes cartesianos.
1) Conelejex: Enlos pontos x=-6, x=-2, ¥=2 y x=9
2) Coneleje y: En el punto (0,-3)
e) Monotonia: Son los intervalos donde la foncion es creciente, decreciente o constante.
1) f es creciente en:(—7,-4)U(0,3)U(5,6)
2) f es decreciente en:(—4,0)U(6,8)
3) f es constante en:(3,5)

) Maximos y Minimos: Masimo relativo en el punto (-4,2) Maximo Absoluto en (6,6) y Minimo
Absoloto en (0,-3). No hay minimo relativo.

11.- Representa la foncion de la que sabemos:

e Dom(f)=[-10,10]

e f(-10)=7 y f(10)=5
e Escontinva en [-10,10]

o 1 es creciente en|—-6,-1U[4,10]

o 1 es decreciente en[-10,-6]U[-),4]
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o fpresenta on maximo en (-1,2), y minimos en (-6,-3) y (4,-2). ;Alguno es Absoluto?
e La foncion corta al eje X en los puntos (-7,0), (-3,0), (1,0) y (7,0).
o Lafoncion cortael eje Y en el punto (0,1)

4

L

12.- Estodiar la siguiente foncion: (dominio, intervalos de
crecimiento y decrecimiento, periodicidad y tendencio,

[}*]

continvidad, maximos y minimos relativos y absolutos, cortes /

con los ¢jes......) T 173
El dominio de la foncion es desde -5 hasta 4, ambos / /1/

incloidos:

dom(f)=[-5,4]
Elrecorrido va desde -3 hasta 3, también ambos incluidos: Im(f ) =[-3,3]

La funcion es continva en todo sv dominio.

Lo foncion es creciente desde -5 hasta -2 y desde O hasta 4: T T (-5-2) U (0O4)

La foncion es decreciente desde -2 hasta 0: T (-2,0)

La foncion presenta vn maximo relativo en (-2,2) y on minimo relativo en (0,-3), ademads no hay extremos
absolotos.

No se trata de vna foncion periodica ni tampoco simétrica.
Corta con el eje x en los puntos (-4,0), (-1,0) y en (3,0)
Corta con el eje y en el punto (0,-3)
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