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Nota

| La no explicacion clara y concisa de cada uno de los problemas implica una penalizacion del 25% de la nota |

1.— Dadas los siguientes sucesiones, identifica las que sean progresiones aritméticas o geométricas y
completa la siguiente tabla donde la sucesion y, aparece como ejemplo:

(2 pontos)

Sucesion

Diferencia

P.A. P.G. (d)

Razén

(r)

Término General

Ley de Recurrencia

Yo

ol
2

~ | =

-

1,3,5,9,17, 31...}

2.— Enona progresion aritmética conocemos los términos as=19 y ag=28. Calcula la diferencio, el primer
término y la suma de los 10 primeros términos.

(2 pontos)

3.— ;Qué lugar ocvpa vn término de valor 305 en vna progresion aritmética sabiendo que sv primer

término es 8 y su diferencia 37

(,5 puntos)

4.— Ona madre ha repartido 72 evros entre sus tres hijos. Si las cantidades forman vna progresion
aritmética de diferencia 4 evros, ;coanto dinero ha dado a cada uno?

(1 punto)
o , . y .
5.~ Hallar el valor de los dngolos interiores de un pentdgono, sabiendo que el menor ~ / |
mide 38° que estan en progresion aritmética y que la diferencia entre el mayor y el < \
menor es de 140°. (1 ponto) \"\____— A

©.— Dada la progresion geométrica: 3,15, 75, 375,1.875, ... calcvla el término general y el término avp.

7.~ Elena coanta un chiste a tres amigos. Al dia siguiente cada uno de ellos lo cventa, a sv vez, a otros

tres amigos, y asf sucesivamente. ;A codnta gente contardn el chiste el décimo dia?

Bonus.- Halla el valor de x, para gue los nomeros x-8, ¥, 2(w+6) estén en progresion geométri

(1 punto)

(1,5 puntos)
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7~ | Nombre: SOLUCIONES 3

Trimestre
Curso: 3° ESO C Examen Xl

Departamento
‘Matometcas Fecha: 4 de mayo de 2026 SUCESIONES

| La no explicacion clara y concisa de cada uno de los problemas implica una penalizacion del 25% de la nota |

1.— Dadas las siguientes sucesiones, identifica las que sean progresiones aritméticas o geométricas y

completa la siguiente tabla donde la sucesion x, aparece como ejemplo: (2 pontos)
Sucesion P.A. P.G. Dife(?)"da Ra(i;s" Término General Ley de Recurrencia
() =(8 4, 2,1...) X %o | k= 8(%)
{a,}=1{5,6,78,..} X 1 a,=n+4
{6,}={1, 4,10, cH,.....} X o b, =4
{¢,}={30, 20,10, O,.....} X -10 ¢, =40-10n
{d,}={1,8,27,04,125...} Ni aritmética ni geométrica d,=n
{s,}={1,3,59,17,31...} Ni aritmética ni geométrica S,=8,,+S,,+S,.;

2.— En ona progresion aritmética conocemos los términos as=19 y ag=28. Calcola la diferencia, el
primer término y la suma de los 10 primeros términos. (2 pontos)

Como se trata de ona progresion aritmética, sabemos que coalguier término se poede expresar de la
siguiente forma:

)d to, pod bi %= +id
a,=a,+(n-1y — con esto, podemos escribir a5 y og:
,=a+(n=1) Y ) P 5Y0g a—a+7d
. . 2, =19 . .
Como el envnciado dice gue: 4 =2%" podemos plantear vn sistema de ecvaciones con el gue calcolaremos el
=

primer término y la diferencia:

Si restamos a la 2* ecvacion
a = 19 a=a,+ 401 ‘la) a, +4ﬂl =19 a1, llegamos o: de donde: q
- - . - 34 =9 - d=—=3
4, =28 a,=a,+7d 2%)|a +7d =28 3

Si sustituimos en la primera ecvacion, podemos calcolar oy:
a+4d=19 > 4=19-44 > 4=19-43 > 2=19-12 > g=7
Conocidos oy y d, podemos escribir el término general:
a,=a+(n-1%d — a,=7+n-1)3 - a,=7+3n-3 - a,=3n+4
Para calcolar la suma de los 10 primeros términos, necesitamos el primer término y el término 10:
a,=3n+4 - a,=310+4=34

Asi que conocidos ambos, podemos calcolar la suma de los 10 primeros términos mediante:

s _ata, de aqut 5,zcz]+4110_1027+?>4

n 2 — 10 2 10 =415 4 510 = 205

Asi que, d=3, ;=7 y los 10 primeros término
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3.— ;Queé lugar ocupa vn termino de valor 305 en una progresion aritmética sabiendo que sv primer

término es 8 y su diferencia 37 (5 puntos)

Al ser una progresion aritmética, su término general viene dado por: a, =a,+(n—-1)d

Y, como conocemos los valores de 0=8 y d=3, entonces:
a,=a+(n-1%d —> 4,=8+(n-13 —> a,=8+3n-3 —> 4,=3n+5

Conocido el término general, podemos igvalarlo a 305, y despejan n, para calcolar el término de valor 305:

despejondo n

a,=3n+5 — 305=3n+5 - 300=3n - =@

n -  n=100

Por lo tanto, el término de valor 305 es el término aop.

4 .— Una madre ha repartido 72 evros entre sus tres hijos. Si las cantidades forman vna progresion
aritmética de diferencia 4 evros, jcuanto dinero ha dado a cada vno? (1 ponto)
Si las cantidades repartidas a los hijos forman ona progresion aritmética de diferencia 4, quiere esto decir

gue a cada hermano le da 4 € mas que al anterior. Si llamamos x al dinero gqoe da al primero, x+4 lo qoe da al segundo

y asf sucesivamente, llegamos o:
dinero1°: x

dinero 2°: x +4 —  Podemos plantear una ecvacion en la que la suma todos es 72: v+ x+4+x+8=72

dinero 3°: ¥ +8

Cuoya solucion viene dada por:

X+xX+4+x+8=72 — 3x+12=72 —> 3x=60 —> k:% — x=20

Asi que, a uno le da 20 €, a otro 24 € y al Hltimo 28 €.

OTRA FORMA:

Con los datos del problema sabemos que se trata de una progresion aritmética en la que la diferencia, d, es
igual a 4 y en la que la suma de los tres primeros términos, S;, es 72.

Asi que, con la formola de la suma de los n primeros términos de vna progresion aritmética, podemos calcolar el
valor del primer término mediante ona “ecoacion de primer grado en o":

dinero 1°: a, . %ambiaw;gs
e aqui: 3 por
dinero 2°: a, +4 - 5, 2&2%,, - 5= 4 ;% 3 - 72= WB
dinero 3°:0,+8
Y operando, llegamos a:
72=w-3 - %2621-%621-}-8 - 48=24+8 —> 40=220 —> 4=20

Por tanto, si el primer hijo recibe 20 €, entonces los otros recibirdn 24 y 28 €.
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5.— Hallar el valor de los angolos interiores de on pentdgono, sabiendo que el

menor mide 38° que estdn en progresion aritmética y que la diferencia entre el
mayor y el menor es de 140°. (1 punto)

Tenemos un pentdgono (5 dngulos), en el que el primero mide 38°, ;=38 y en el
gue la diferencia del quinto y el primero es 140°: as - oy = 140.

Como se trata de vona progresion aritmético, verifica que: a,=a,+(n-1yd | osique a; =a,+(5-1)d =a,+4-d
Si la diferencia entre el mayor y el menor es de 140°, podemos calcolar d:

14
a-a=MH0 —> a+4d-4=140 — 44=140 — dzTO - d4=35

Con esto, el término general de la progresion es:
4,=38+(n-1)35 —> a,=38+351-35 — 4,=35n+3
Asi que, conocida la diferencia y el primer término ya podemos calcolar los angolos del pentagono:
a,=38° a, =73° a, =108° a, =143° a, =178°
Por tanto, los dngulos del pentdgono son: 38°, 73°,108°, 143° y 178°.

Como es bien sabido, la suma de los dngolos interiores de vn pentdgono es de 540° asi que veamos si sumando todos los
dngulos obtenemos 540. 38° + 73° + 108° + 143° + 178° = 540°

©.— Dada la progresion geométrica de términos: 3,15, 75, 375,1.875, ... calcola el término general y
el término ayp. (1 punto)
Si la progresion geométrica es: {a,}={3,15,75,375,1.875...}
La rozon de coalguier progresion geométrica, viene dada por el cociente entre dos términos consecutivos:

A & _4 15 75

“ =—=..=5 > r=5
3 15

a a a

n=1

Conocida la razon, ya podemos calcular el término general de la progresion sustituyendo en: a, =a,-r""
3

a,=ar"” — a,=35" - g =g-5”
Para calcolar el décimo término, bastaria con sustitir n por 10:
3 n 3 10
a, :EE - 4, =g-5 - 4,=5859.375

Por tanto, el término generol es: a,= 3-5"" y el décimo término es ayo = 5.859.375

7.— Elena cvanta un chiste a tres amigos. Al dia siguiente cada uno de ellos lo cuenta, a sv vez, a otros
tres amigos, y asf sucesivamente. ;A codnta gente contardn el chiste el décimo dia? (1,5 pontos)

Se trata de la socesion: {a,}={3,3,27,81,243,....}, que, claramente es vna progresion geométrica de
rozdn r=3.

Eltérmino general de esta progresion es g, =3"

Es evidente que, el nomero de personas que escuchardn el chiste el décimo dia serd: a,, =3"° =59.049,
cambiamos n por 10.
Asi gue, el décimo dia, contardn el chiste a 50.049 nve
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Si la cvestion hobiera sido: ;Cuanta gente conocerd el chiste de Elena al cabo de 10 dins?

La respuesta seria diferente porgue deberiamos calcolar la suma de los 10 primeros términos de una progresion
geométrica, que sabemos que viene dada por:

_ar-a _a(r-)
r=1 r—=1

n n—

Por tanto, como tanto el primer término, como la razdn son 3, sustitoyendo, tenemos:

5 - a(r®=1) 3(r°-1) 3(3°-1) _eger

-  5,,=88572
r—1 3-1 2

Asi que, al cabo de 10 dias conocerin el chiste 88.572 personas.

Bonus.- Halla el valor de %, para que los ndmeros -8, x, 2(x+6) estén en progresion geométrica.

. p p 5 e . a, a a,
Sabemos que, si los ndmeros estin en progresion geométrico, verifican que: r=-2===__ =
d] az d,,_]
i . a, a x  2(x+6 x  2(x+6
Y, por tanto, esto nos genera vna ecvacion racional: r=—=%=—== = ( ) = ( )
a a x-8 X x—8 X
Cuya solucion, viene dada por:
Desarrzllamos
% 2(x+6 Moltiplicamos en crvz Recolocamos los productos
= (x+0) — $ =(x-8)y2(x+0) - ¥ =2(x-8)(x+0) -
x—8 X
2 2 Operomos 2 2 Agrupamos 2 Factorizamos
- X =2(J( —2}(—48) - X" =2x" 4% -9 - X~ —4x-96=0 -

12 2 o Resolvemos SI ¥+8=0 —> K] =-g
— (12)(x+8)= - Six-12=0 - k=12

Siy=-8, entonces los términos de la progresion son {-16,-8,—4,.....}
Asi que: y
Si =12, entonces los términos de la progresion serian: {4,12,36,.....}

Por tanto, x pvede ser -8 y también 12, para gue los términos formen vna P.G.




