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& Un vector es on segmento
orientado determinado por dos
puntos, on origen A, de AB Vo %
coordenadas (x,yy), y on extremo

B de coordenadas (x,,y5).

El vector gque vne los
puntos A y B se denomina vector

Y, B

Yy

X- Xy

1 Xz

AB y sus coordenadas o componentes vienen determinadas

v Direcciong._, por la diferencia entre las
e coordenadas del extremo menos
Origen o ~Sentido :
N7 los del origen.
.‘ * Modulo
0 Asi pues, todo vector viene

caracterizado por un mbdvlo, vna
direccion y un sentido.

& Mabdolo: es la longitud del segmento AB, y coincide con
la distancia entre los puntos A y B y se representa por
H@H y se calcola:

H@” =\/(b —a, ) +(bH -a, )2
& Direccion: es la recta sobre la que estd sitoada el

vector. Una recta y todas sus paralelas determinan la
misma direccion.

€ Sentido: es la forma de recorrer el segmento AB, es
decir de fijar el origen y el extremo. (queda
determinado por la punta de la flecha)

01.- a) Representa los pontos A(=1, 3) y B(2, 0). b) Halla las

coordenadas del vector AB. c) Dibuja otro vector CD,
egquipolente a AB, con origen en C(=2, 1); determina las
coordenadas de sv extremo D. Sol: b) AB = (3, -3).¢) D(1, -2).
02.- Representa graficamente los vectores ad=(-1,-3),
b =(3,1) y ¢ =(2,1),yademds, halla y representa graficamente
el resultado de las operociones: a)d+b6; b)da+b+¢;
c)da-2¢; d)b-¢

Sol: a) (2, ~2),b) (4, ~1), ¢) (5, —), d) (1, 0).
03.- a) Halla el modolo de los vectores 4,6 y ¢ del ejercicio
anterior. b) Hallo el modolo de 7 +6 .;Hay algona relacion entre

“ﬁ e 5” y |la||+ “ﬂ‘ 7 ¢) ;Qué tendria que pasar para gue “ﬁ + 5“
= a]+ “5“ 7 d) ;Puede ser “ﬁ + 5“ =0
¢l|=~5, &4—5H=\/§,

No hay relacion. ¢) Misma direccion y sentido. d) Si; cvando son opuestos.
04.- Halla la distancia entre los siguientes pares de puntos: a)
(3,My (5, 3)b) (-1, -2) y (-5, 3); )(12)9(52)9d)(3 -2)y
(3,4) ) V/&; b) V15 ¢) 6 ) &
05.- Halla el punto medio de los pares de puntos dados en el
ejercicio anterior. Sol: 0) (4, 2); b) (=3,1/2); ¢) (2, 2); d) (3,1)
06.- Determina la distancia entre los pontos A(-4,4) y B(2,-2),
el ponto medio del segmento AB y el ponto simétrico de A con
respecto a B. Sol: ) dag= 642 ; b) M(=1)); ¢) S(8,-8)
07.- Demvestra gue el tridngulo cuyos vértices son los puntos
A0,2), B#,0) y C(7,2) es isbsceles. Sol: [AB|=|&c|=5
08.- Halla las coordenadas de vn vector de la misma direccion
que el vector V(3,4) y coyo médolo seal.  Sol:7#=(3/5,4/5)

, ¢En qué casos?

a)la||=

09.- Halla un vector director de la recta r que pasa por los
puntos A(3,2) y B(3,5), asi como la pendiente de dicha recta.
Sol: 7=(0,3); m=o0

© http://www.intergranada.com
Mayo de 2024

10.- Dado el tridngulo de vértices A(3,3), B(O,0) y C(O,4),
calcola el ponto medio del lado AB, y la longitod de la mediana
de ese mismo lado (la mediana es el segmento que vne el punto
medio de on lado con el vértice opuesto).

Sol: Mag=(3/2,3/2); longitud mediana = @

2

.- El ponto medio de A(=1, 3) y (x, y) es M(2, 1). ;Cudles son
las coordenadas de B? Sol: B(5,-1)
12.- Calevlar las coordenadas del punto S, simétrico del ponto
A(2, 6) con respecto B4, 5) Sol: S (6H)
13.- Los vértices de on tridngolo son A(-7,3), B(1,1) y C(-1,5).
Halla los pontos medios de sus lados. Comproeba que el
triangolo que determinan tiene los lados paralelos al primero y
gue la medida de sus lados es la mitad. Sol: P(-3,2), Q(0,3) y R(-44)
14.- Si dos vectores tienen la misma longitud, ;podemos
asegurar gque son iguales? Razona la respuesto.

15.- a) ;Cudntos sentidos poeden existir en vna direccion dada?
b) ;Es posible que dos vectores tengan la misma direccion, ponto
de aplicacion e intensidad y que sean distintos? Rozona la
respuesta. Pon ejemplos.

16.- a) Si los direcciones de dos vectores convergen ;podran
seriguales los vectores?, b) Dos vectores son paralelos y tienen
la misma intensidad, ;Han de ser iguales? Razona los respoestas
y ayddate de ejemplos. Sol: ) No; b) Si.
17.- Loas coordenadas del punto medio del segmento AB son
(3,5). Si B =(0,1) hallar las coordenados de A. Sol: A=(6,9)

18.- Determina si los vectores son o no Ortogonales:
a)i=3,-2)yv=(4)  bi=(51)ey=(3,-15)
Sol: a) No, b) Si

19.- Hallar las coordenadas de los puntos P y Q que dividen al
segmento de extremos A(-5,3) y B(8,6) en tres partes iguales.

Sol: P=(-2/3,4); Q=(11/3, 5)
20.- Calcola el valor de a para que el ponto Pla, 7) esté a 10
onidades de distancia del ponto Q(5,1). Sol: a=13 y a=-3
21.- Divide el segmento de extremos A(-2,3) y B(O,-)en tres
partes iguales. Sol: P((-4/3,5/3) y P.(-2/3,1/3)
22.- Calevla el valor de m para que los vectores v =(7,-2) y
0=(m,6) a) Sean paralelos; b) Tengan el mismo mddolo y
¢) Sean perpendicolares. Sol: Q) m=-21;b) m=+\17 ;¢)m=12/7
23.- SiA3)), B(5,7) y C(6,4) son tres vértices consecutivos de
on paralelogramo, ;cudl es el cvarto vértice? Sol: D(4,-2)
24~ Determina si el triangolo de vértices A(12,10), B(20,10) y
C(8,32) es rectangulo. Sol: Si, porque verifica Pitdgoros.
25.- Dados los puntos A(3,0) y B(-3,0), obtén un ponto C
sobre el eje de ordenadas, de modo que el tridngulo que
determinan sea equilatero. ;Hay vna solucion dnica? Halla el
drea de los tridngolos gue resoltan.

Sol: C,(0,3v3) 4y C,(0,-33)  A=%/3 ¢*

26.- Determina el volor de o, sabiendo que la distancia entre
Q(-6,2) y P(q,7) es 13. Escribe también las coordenadas y el
moddolo del vector PQ . Sol: =6y a,=-18 [PB|=13

27.- Dados los vectores 4 (3,-2), b (-1,2) y ¢ (0,-5), calcolam
y ndemodo que &=md+nb . Sol: m=-5/4; n= -15/4
28.- SiM(7,4) y N(-2)1), hallar on punto P en el segmento MN
tal que la distancia de M a P sea la mitad de la distancia de P a
N. Sol: P (4,3)
29.- Dodos los rectas r:ax+y—2=0 y s:x+2y+b =0, halla
los valores que deben tomar a y b para gqoe: a) Sean paralelas
b) Sean coincidentes. c) Sean perpendicolares

Sol: a) a=1/2; b) a=1/2 y b= 4c)a—zl
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30.- Una recta gue pasa por el ponto A1) tiene por pendiente
m=-2. Halla sus ecuaciones a) implicita y b) explicita.

Sol: a) y=-2x+3; b) 2x+y-3=0
31— Hallar las ecvaciones paramétricas, continva, general,
punto-pendiente, explicita y segmentaria de la recta que pasa
por el ponto A(-2,3) y cuyo vector de director es v =(3,4).
Hallar, si existe, un punto de la recta gue sv abscisa sea 6. Hallar
también, si existe, on ponto de la recta con ordenada -4.

32.- Hallar la ecoacion general de la recta r que pasa:

o) Por los puntos A3,-1) y B(5,2). 3x-2y-19=0

b) Por A(-2,4) y tiene de pendiente -2. 2%4y=0

c) Por el ponto A(-3) y es paralela a la recta s: ¥+3=0.

d) Por el ponto A(-1,2) y es paralela al eje de abscisas.

e) Por el ponto A42) y es perpendicolar a 2x-3y+2=0
Sol: ¢) x-1=0; d) y=2; e) 3x+2y-16=0

33.- Hallar el valor de k para gque:

o) Elponto (1,2) pertenezca a la rectay - 3ky + 3 = 0.

b) Elponto (k) pertenezca ala rectax+ 2y - 4 = O.

¢) Los pontos (1,2), (5,-6) y (7)k) estén alineados.

d) Larecta 2x+ky=1tenga de vector director v =(-5,3).

e) Larectakx-3y+2 = 0Otenga dependiente m= -3/2.

) Los rectas r: y=9kw+2 y s:4x-ky+1=0 sean paralelas.

9) Los rectos r:2x+3ky+2=0 y s:%:yTHse

corten en un punto.
Sol: @) 2/3; b) 2;¢) -10; d) 10/3; ) -9/2; 1) £2/3; 9) hk =+t /3
34.— Un paralelogramo tiene un vértice en el punto A(2,3) y dos
de sus lados estan sobre las rectas r:x+y=20 y
5:2x—=3y=10. Calcolar las ecvaciones de los otros dos lados
y las coordenadas de sus vértices.
Sol: B(M,9); C(14,6); D(5,0); AB: 2%~ 3y=-5; AD: x+y=5
35.- Hallar la ecoacion general de la recta que pasa por el punto
P(-5,0), y por el punto de corte de las rectas ry s.
x=1-t
y=-2+3t
Sol:x-5y+25=0
36.- Hallar la ecuacion continva de la recta paralela a la recta

r:x—-2y+2=0 S:{

st Y= ;x +3y que corta al eje de ordenadas eny =-3.

L Y+3_x
1 =2
37.- Encontrar la ecvacion de la recta r, que es paralela a la
recta r': 2x-3y+15=0 gue pasa por el ponto de interseccion de
las rectos s: y =3x-1 y t: x+2y+3=0. Sol: 2y-3y-4=0
38.- Halla el vector director y on punto de cada vna de los
siguientes rectas:
a)3x+y-1=0 b) =2x+2y~4=0 ¢) x-3y+3=0

Sol: a) 4(1,3);A00,). 6) b=(-2,2); B(=2,0). ¢) £=(-3,7; C(0,)

39.- Representa graficamente las siguientes rectos:
r:(x,4)=0,0)+20,)

o x=1-4 x=1 y+2
Ny=2+22 a2
40.- Halla la ecvacion en forma explicita de cada ona de las

rectas dadas en el ejercicio 38. Determina la pendiente de cada
ona de ellos.

Sol

Sol: ) y=x-1; m= 1. b) y=-2x+th; m= 2. ¢) y=-2x=; m= —2.
41.~ Halla la posicion relativa de las siguientes rectas:
r:x+2y-5=0 r:3x—y—2=0
a{s:lx—yzO {y:3k+1
Represéntalas graficamente para confirmar el resoltado
Sol: a) Secantes en (1, 2). b) Paralelos.
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42.- Halla todas las ecvaciones de la recta que pasa por el
punto AQ, 2) y cuyo vector director es 7 =(2,1).

) x=1+24
Sol: Ec. Vectorial : (x, y) =(1,2) + A(2,1); Ecs. Paramétricas: i
Yy=2+1

Continvo: KT_] = qf—l General: ¥ —2 y +3=0; Explicita: y = %‘J( +%

43.- Averigua si la recta s de ecvaciones paramétricas

=1-2¢
s: {K pasa por los puntos: a) M(5,1) b) N(-1,3)
y=3+t

Sol: Por M si, pero por N no.
44~ Halla la ecoacion de cada vna de las rectas que pasan por
los vértices del tridngulo de vértices A(O, 0) y B(5,1) y C, 4).

Sol: A=B:x-5y=0; A-C:4x—y=0; B-C:3x+4y-19=0
45.— Calcola las ecvaciones, vectorial, paramétricas y explicita
de las rectas bisectrices de los cvatro coadrantes.
Sol: a) x-y=0; b) x+y=0
46.- Calcvla la recta gque pasa por el ponto A (2,7) y forma con
el eje de abscisas un angolo de ©0O°. Sol: y=Bx+(7-243)

47.- La recta que pasa por el punto A (2,3) y es paralela a la
recta r: 3w2y-12=0, forma on tridngulo con los ejes
cartesianos. Calcola sv drea. Sol: A=12 v?

48.~ Calcola el valor del pardametro k para que las tres rectas
r: 2:5y-1=0, s: -x+2y+k=0 y t: 4x+7y-5=0 se corten en el
mismo ponto. Determina dicho ponto. Sol: K=5, P(3,-1)
49.- El segmento AB estd sobre la recta x—4y+10=0. Sv
mediatriz es la recta 4xy—11 = 0. ;Codles serdn las coordenadas
de B silas de A son (-2, 2)7 Sol: B(6,4)

50.- Halla el circoncentro del triangulo de vértices A(-1,1), B(3,
4),y C(3, 0). Sol: C (11/8,2)
51.- Comproeba que el triangulo de vértices A4 H4), B(-2,3) y
C(3,-2) esisosceles y calcula sv drea. Sol: A=35/2
52.- Por el ponto A (1,6) trazamos la perpendicolar a la recta r:

2x+y-2=0. Halla on ponto de esta recta perpendicolar que
equidiste de A y de la recta r. Sol: (-1/5,27/5)

53.- Halla el simétrico del ponto P(34) respecto de la recta -
2y%-y+3=0 Sol: P’ (-1,6)
54.- Encventra el simétrico del ponto P(2,6) respecto de la
bisectriz del primer cvadrante. Sol: P'(6,2)

55.- Calevla el drea del tridgngolo de vértices A=(2)1), B=(6,2)
y C=(3,5) Sol: 15/2 v. de drea

56.- Escribir el vector @ = (3%) como combinacion lineal de

Sol: w=-40 +3v

los vectores 0 = (O,gj yvs= (1;4)

57.- Calevla la recta que pasa por el ponto P(5,6) y corta a los
ejes coordenados segin segmentos iguales. Sol:x+y-1=0

58.- Representa los rectas 3x + 6 = 0 y 2y — 6 = 0 y halla sv
punto de interseccion. Sol: P(2,3)

59.- Halla el ponto simétrico de A (1, 1) respecto de la recta
s:x—2y-4=0. Sol: A'(3,-3)
©0.- Comproeba, sin vsar el teorema de Pitdgoras, que el
triangolo de vértices A(-2, -1), B(3,1) y C(1, ©) es rectangolo.
61.- Los pontos A4, 5) y B(7, O) son vértices de vn trapecio
rectangolo gque tiene dos lados sobre los ejes de coordenadas y
otro lado paralelo al eje X. Diboja el trapecio y halla: a) Las
ecvaciones de sus lados. b) Su perimetro. ¢) Sv drea.

Sol: a) OC: x=0 OB: y=0 AC: y=5; AB: 5x + 3y — 35 = 0; b) 21,83;¢) 55/2
62.- Halla el valor de k para que los pontos A (1, —5), B (3,0) y
C (6, k) estén alineados. Sol: k=15/2





