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1.- Calcula la integral: J 3 dx
x°—x"-x-2

3
2..- Calcula el valor de la integral: I(xz + 5)'e"‘dx
g

3.- Halla el 4rea del recinto rayado que aparece en la figura adjunta sabiendo que la parte

. ., 2x +2
curva tiene como ecuacién y =

1-x

4.- Calcula las siguientes integrales:

1 ].
a)j cos(5x + 1)dx b)j—dx c)j x-e > dx
\Kx+2f 0
5.- Calcula la siguiente integral: Id—x con la ayuda del cambio de variable t = v/x
2x(x +x )

1



1.- Calcula la integral: x-4 4
alcula la Integra J‘XS—xz—x—Z

Hacemos Ruffini en el denominador: x° —x* —x—2=(x-2):(x* +x +1)

Hecho esto, utilizamos el método de Hermite:

x-4 A Bx+C
$Pox?P-x-2 x-2 x*+x+1

Operando:
x—4=A(x"+x+1)+(Bx+C)(x-2)

Y rompiendo paréntesis:
x—4=Ax*+Ax+A+Bx? - 2Bx +cx - 2¢c

Si agrupamos y comparamos los grados:

x-4=(A+B)x*+(A-2B+C)x+(A-2C)

Obtenemos el sistema:

2
A=_%
A+B=0 7
A-2B+C=1 cuyas soluciones son: {B =%
A-2C=-4

Con esto, llegamos a:

-x2-x-2 x-2 x?+x+1 x2+x+1

ng x-4 dx=J‘_2/7dx+'|‘2/7x+13/7dx=%Dx__22dx+j 2x+13 dx:|

Y Operando un poco:

j . X2—4 Ix:l'[ -2 dx+jz>;+1+12dx :lj' -2 d)(-‘rj 22X+1 dX-‘rI ~ 12 dx
X’ —=x"-x-2 717 x x“+x+1 717 x-2 x“+x+1 x“+x+1

Integrando obtenemos:

x-4 1 12
—dx—_ —_— — 2 —_—
J. 3 3 = |: 21n|x 2|+ln|x +X+1|+J. > ldx}

Integremos la tltima parte, a parte, valga la redundancia.

12 dx dx dx 4 x+1
—————dx =12 =12 =12 =12| | |Arct 2 | =
Ix2+x+1 -[x2+x+1 I("*%)Z*i I(x+1)2+( 3)2 [ 3] ng{ 2 j

Por tanto nuestra integral seréa:

+K

x-4 1 J3(2x+1
1w=7[‘2'“'x‘2|”“|x2+><+1|+8@*“t9( & )]
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2.- Calcula el valor de la integral: I (x2 +5)'e*"dx
a

Calculamos Primero la primitiva, por partes:

I= J‘(x2 + 5)'e’xdx = [u =x*+5 du= 2x-dx} = —(x2 + 5)'e”‘ + ZIX'e’xdx

dv=e™ v=—-e"*

Si separamos la segunda integral:

Iz :jx'ede=|: u=x ! x:|

dbee™ De—e =-xe~ +je’dx:—xe’ —e ¥ =—e(x+1)
Por tanto:

I= I(xz + 5)'e’xdx = —(x2 + 5)'e’x — 2 (x+1)=—e" (x2 +2x+ 7)

Y ahora para la integral definida utilizamos la regla de Barrow:
3
I (x2 + 5)'e”‘dx = [—e”‘ (x2 +2x + 7)}1 = (—e’?’ (22)) —(-e(6)) =
21

3.- Halla el area del recinto rayado que aparece

en la figura adjunta sabiendo que la parte curva
2x+2

—X

tiene como ecuacion y =

Como podemos observar en la figura, tenemos tres recintos;
llamamos A; al &rea del recinto a la derecha del 0, llamamos A, al
area del recinto entre 0 y 2, y A; al area entre 2 y 3.

En cada uno de los recintos intervienen distintas gréficas:

Asi en el recinto 1, el area la calculamos como el area de la pardbola entre x=-1 y x=0:

2x+2
A = J dx como el denominador y el numerador tienen el mismo grado realizamos la divisién euclidea
- X

Y llegamos a:

02 2 0
A= ]2 2 [(

-1

] =[-2x-4mn[l-x[]' =4In2-2

En el recinto 2, necesitamos la ecuacién de la recta, asi que la calculamos: Pasa por (0,2) y (2,0): y=2-x, por
tanto el area de este recinto seréa:

2 X2 2
A =|(2-x)dx=|2x-—=| =2
feafxg ]
En el recinto 3 el &rea también viene dada por la recta y=2-x

A, - —Jj(Z—x)dx - {zx—’;}: - —[[6—%}—(4_2)} _

Por tanto, el area pedida seré: A=A +A,+A, =4In2 +%
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4.- Calcula las siguientes integrales:

a)j cos(5x + 1)dx b)j%dx c)J.x-e’?”‘dx
(x + 2) 0

a)'[ cos(bx +1)dx = %ISCOS(E)X +1)dx = %sen(Sx +1)+K

1

(x+22 -2
-3 Jx+2

jx+2) de +K

Im

Para el apartado c), primero calculamos la primitiva (por partes) y luego hacemos Barrow.

u=Xx du dX . -3x . _-3x -3x -3x
I=[xe™dx = oo |=-X¢ +1Ie-3><dx=_xe SRR (U )
_ - 3 '3 3 9 3 3

-3x
__ e Bx+D
9

Y ahora calculamos la integral definida:

b [ e®Bx+D] (e*B+D) (-1} _1(, 4
o [ () 2y

dx
5.- Calcula la siguiente integral: I —— __ con el cambio de variable t =+/x
2x (x ++/x )
Hacemos el cambio de variable: t =vx — x=1 dx =2tdt ; Con lo que:

I2x(x+f) I2t (t? +1) _I t+1

Descomponiendo en fracciones simples:

1 A B C At{t+1)+B(t+1)+Ct

—t =+ =
t2t+1) t t* t+1 t2(t+1)
Y sustituyendo los valores de las raices de los denominadores maés otro valor que puede ser t=1, llegamos a:

Sit=0 —> 1=B
Sit=-1 - 1=C
Sit=1 —> 2A+2B+C=1 —> A=-1

Con lo cual, y usando el método de Hermite:

gy [ [+ [ gt =l e nfe+ 1+ K

Y deshaciendo el cambio de variable:

dx
J.2x(x+x/>)__ln|\/7| +ln|\/§+1|+K



