FUNCIONES ELEMENTALES
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PARA EMPEZAR, REFLEXIONA'Y RESUELVE

Problema 1

Las siguientes grdficas co- @ {\
rresponden a funciones, al- ! I T
gunas de las cuales conoces \ / -
y otras no. En cualquier
caso, vas a trabajar con
ellas. @ \
111 [\ N
\ [——
I\ \
\

B Las ecuaciones correspondientes a estas graficas son:

a)y=i2 b)y=vVx+1 c)y=% dDy=x2-6x+11

x

Asigna a cada grafica su ecuacion haciendo uso, sucesivamente, de:
¢ el conocimiento que ya tienes de algunas de ellas;
e la comprobacion, mediante calculo mental, de algunos de sus puntos;

¢y, en caso de necesidad, recurriendo a la calculadora para obtener varios de
sus puntos.

a) < 11 b) <11 OR=3\% d) el
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Problema 2

B Teniendo en cuenta los pasos descritos antes, representa graficamente las si-
guientes funciones:

a)y={x+3 s%x<1 b)y={3 S%x<—2 c)y={x+5 s%xg()
5—-x six21 2—x si x=>-2 2x si x>0

4
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|
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1. Halla el dominio de definicion de las siguientes funciones:
a)y=VxZ+1 b)y=Vx-1 dy=Vl-x
d)y=V4-x2 ey=Vx2-4 Dy=1/Vx%2-1
gy=1/Vx-1 h)y=1/V1-x Dy=1/V4- x>
Dy=1Vx2—4 K y=x3-2x+3 l)y=%
_ 1 _ 1 S |
my x2 2y x2—4 Dy x2+4
_ 1
)y x3+1
p) El drea de un cuadrado de lado variable, I, es A = I
a) R b) [1, o) ¢) (—eo, 1]
d [-2, 2] e) (—eo, 21U [2, o) £) (—eo, =1 U (1, o0)
g) (1, %) h) (=0, D D (=2, 2)
i) (=e0, =2) U (2, ) k) IR D IR - {0}
m) R - {0} n) R —-{-2, 2} n) R
o) R —{-1} pI>0
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1. Representa la siguiente funcion: y = -2x+ 7, x e (1, 4].

Unidad 5. Funciones elementales
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2. Una funcién lineal f cumple: f(3) =5, f(7) = -4, D(J) = [0, 10]. ;Cual es su
expresion analitica? Represéntala.

m= 7 N,
7-3 4 . \\
N
e Q=2 A7 IEEAY
y=5 4(96 3) 4X+ 4,xe[O,lO] 4 N
N X
) 10
i \
N N
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1. Por un recibo de gas en el que se han consumido 10 m3 se han pagado 50 eu-
ros y por 16 m3 se han pagado 71 euros. ;Cudnto habri que pagar por un con-
sumo de gas de 15 m3?

T16-10 6
»=50+35x-10) =35x + 15
La recta es f(x) = 3,5x + 15; luego f(15) = 67,5 euros.

2. El consumo de gasolina de cierto automévil, por cada 100 km, depende de la
velocidad a la que va. A 60 km/h consume 5,7 1 y a 90 km/h consume 7,2 L
Estima cudnto consumira si recorre 100 km a 70 km/h.

=57 +0,050—60) = 0,05x + 2,7
La recta es f(x) = 0,05x + 2,7; por tanto, f(70) = 6,2 litros.
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1. Representa las parabolas:
a)y=x2-2x+3 b)y=-x%-2x-3 Ay=x%2-6x+5
dy=2x%>-10x+8 e)y=%x2—x+3 f)y=%x2+x—2

Unidad 5. Funciones elementales o
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2. Representa las funciones:

b)

<)

—

—

~

"

N~

e)

Qo

T~

P

N

p—r
|

(e

[@)

Lo

™~

|

[o o]

ay=x2-6x+1, x€[2,5)

b)y=—x2%+3x, x<l0, 4]

C)y= x2_49 xE(—°°,—2)U(2,—°°)

a)

Y

X

b)

9]

s}

Uiy

"

"

L i N O

I‘//'

o
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1
1. Representa y = % x2. A partir de ella, representa:

1

a)y=%x2+5 b)y=Zx2—2

Unidad 5. Funciones elementales



\\ o l,
X
-4 | -D 4
[\ Y b) Y
O 4
N \ N /
\UEMEED *
6 \ o)
N
. N\ yARB
i 7 )
X ¢
—4 | -D 4 -
2. Teniendo en cuenta el ejercicio anterior, representa:
a)y=—%.anc2 b)y=—%x2+2
a) Y b) Y
X
A 4
5 X
— -2 4
/ \ / 5 \
/ - \ / \
6 T
/ . \ / . \
/ \ / \
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1. Representa y = f(x) = %xz para x> 1.
A partir de ella, representa:

a)y=f(x-5) b)y=f(x+1)
O y=[f(—x) dDy=f(x+2)

Unidad 5. Funciones elementales



Y
5 /
’ /
a) | Y b | ¥
B / - /
5 5
3 7 3
1 % ! X
57
9] Y d \\ Y
\ B \
\ 3 3
H 1
5 | - 1 - - =1
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1. Representa:
4 4
Vy=y Pyt ey Dyt
a) Y b)
F— | X
N A I Ix _ -
9] Y] | d Y
X
[ 4 X

Unidad 5. Funciones elementales




2. Representa estas funciones:

_3x+2
Dy x+1
_x+1
Ay= 1
a) [ ¥
]
X
) A\
—4 —_— 4 X
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1. Representa las siguientes funciones:

aAy=3+Vx—-4
Qy=x

)| Y
T
8
-
P
% 7
X
4 3 112
9) Y
2
§~§
X
4 | - s 4
o) T~

Unidad 5. Funciones elementales

b) _4x+3
x+1
d x—1
)y x+1
b) Ji ¥
X
d LY
/14
—4 — — X

[

1
b)y=V2-x
dy=-x+2

b) Y
\ =
\ 2
™~
16| 5 [ X
d) Y|
_| 4 | X




2. Representa:
a)y=§/;+1 b)y=\l3x+1
Ay=Yx+1 dDy=—V4-x

a) Y b) ,1Y
[
o} .l
1
—4
X .l
4 —1 4 B
=t =t
1 o)
9] Y d Y
——
5
T
X
4 | 4 4 |
1 \\ .
!
o) T =
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1. Representa esta funcion:

x+1 xel[-3,0) Y
J) =49 x2-2x+1 x€<]0, 3] - /
4 xe@3,7)
1 [

2. Haz la representacion grafica de la siguiente funcion:

b)g(x)={2’§”"<1 r
x“-1 x21

Unidad 5. Funciones elementales
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1. Representa: y = |-x2 + 4x + 5|
B |
ST T\
| P |
| |
| \l/
\I \[]
] X

2. Representa graficamente: y = ‘ % - 3’

Y

[2Y
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EJERCICIOS Y PROBLEMAS PROPUESTOS

PARA PRACTICAR

1 ¢Cuales de estas graficas son funciones?

a) Y b) Y <)
\
— X
[ X P
N
d Y vl
D . - e) \ / f)
~ )
X
X o~
\l/ y 4
H /

Son funciones a), b) y d).

Unidad 5. Funciones elementales




Indica si los valores de x: 0; —2; 3,5; \V2; 0,25 pertenecen al dominio de es-

tas funciones:

1
R

Ay= x-\2
e)y=Vx-3
a) 3,5; V2
¢) Todos

e 3,5

Halla el dominio de definicion de las siguientes funciones:

__3
Dy = xZ+x
x—1
VY= ox+1
_ 2
= 5x — x?2
a) R -{-1, 0}
o R -{-1/2}
e) R -10, 5}

b y=—=
)y x%2—-4

dDy=Vx2+4
Dy=V7-2x
b) Todos salvo —2

d) Todos
f) Todos

Halla el dominio de definicion de estas funciones:

a)y=V3-x
Ay=V-—x-2
a) (—oo, 3]

0) (—oo, =2]

- %
Dy o2
_ 1
Dy= x2+2x+3
_ 1
Dy-= x2-2
b) IR — {2}
d R
R -{-2, Y2}
b)y=vV2x-1
d)y=\-3x
b) [1/2, +o0)
d) (=0, 0]

Halla el dominio de definicion de estas funciones:

a)y=Vx2-9
o) y=V12x—2x2
e)y= 1
V4 —x
- -1
9y="3_.2

Unidad 5. Funciones elementales

b)=Vx2+3x+4

dDy=Vx?-4x-5

fyye L

Y Vx2-3x
2

h)y= x4f1



Dx2-920 = (x+3)(x—=3)=20 — Dominio = (+eo, =3] U [3, +00)
b) x? + 3x+ 420 — Dominio =R
O 12x-2x220 — 2x(6-x) =0 — Dominio = [0, 6]
dDx?-4x-520 = (x+ 1) (x—5) =0 — Dominio = (—eo, =11 U [5, +0)
e)4d—-x>0 = 4>x — Dominio = (=, 4)
)x?-—3x>0 = x(x=3)>0 — Dominio = (=00, 0) U (3, +0)
Pal—x?=0 - x*(x-D=0 - x,=0, x,=1 — Dominio=R —1{0, 1}
Hat-1=0 - x*=1 - x=+{1 =+1 — Dominio=R —{-1, 1}

6  Di cudl es la pendiente de cada una de las siguientes rectas:

a)y=2x-5 b)2x—-y+1=0 Ay=—-x+5 d)y=5
a) 2 b) 2 o-1 d 0

7 Escribe las ecuaciones de las siguientes rectas:
a) Pasa por P(1,-5) y Q(10, 11).
b) Pasa por (-7, 2) y su pendiente es —0,75.
c) Corta a los ejes en (3,5; 0) y (0, —5).
d) Es paralelaa 3x—y+ 1 =0 y pasa por (-2, -3).

Hm= =5 _ 16

10-1 9
541016061
S

b)y=2-0,75+7)=-0,75x - 3,25
C)%+f/_5=1 = y=143x-5
dDm=3; y=-3+3x+2)=3x+3

8 Elige dos puntos en cada una de estas rectas y escribe su ecuacion:

a) Y by [ LI 9] LY d o
~ — ! 0 X
-~ X T 1T X X 15
10| 3 ]
/
/
5 10 1
A y==x+— by=—-=x+8
a)y 33 )y 5 X
©) y = 0,025x - 0,05 d) y=12x-30
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9 Representa las siguientes parabolas hallando el vértice, los puntos de corte
con los ejes de coordenadas y algiin punto proximo al vértice:

a)y=0,5x%-3 b)y=-x2+3
Ay=2x%2-4 d)y=—37x2
a) Y]
\ i
\ 5 /
\ /
/ X
14 | N\ Al

o}

¥

b) Y

| \
| 1

Vértice: (0, 3). Corte con los ejes: (\/3, O), (—\/5, O), 0, 3

9 Y

e |

o)

=3

Vértice: (0, —4). Corte con los ejes: (\/E, O), (—\/E, O), 0, -4

—~—
fe™|

[

Q©

Vértice: (0, 0). Corte con los ejes: (0, 0)

Unidad 5. Funciones elementales Q



10 Representa las siguientes funciones:

a) y=x2+2x+1

) y=—x2+3x-5

a)

9)

| |

b) y =

x2

2

— +3x+1

2
d)y=x?+3x+6

b)

d

Y
A [ b [/
\\ l,')
6
\ 4
X yARE
g [ N~

11  En las siguientes parabolas, halla el vértice y comprueba que ninguna de
ellas corta al eje de abscisas. Obtén algiin punto a la derecha y a la izquierda
del vértice y represéntalas graficamente:

b)y=5(x+2)*+1

a) y=4(x?+x+1)

o) y=-x2-2

a)

9]

Unidad 5. Funciones elementales

\[Y
\

T ———

Vértice: (0, —2)

d)y=—%(x2 +2)

b) Y
\ [/,
X
|
Vértice: (=2, 1)
d) Y
X
|
2\
71T\
JADI A
ICTT TN

P 3
Vértice: (0, 2)

©
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12

13

14

15

16

Estima mediante interpolacion lineal el valor correspondiente a x =1000 y
a x =1558, conociendo estos valores:

x | 825 |2015
Y 2500|4516

144

=2
y 500 + R

(x —825)

(1000) = 2 796,47
»(1558) = 3 741,79

Calcula mediante interpolacion lineal el valor de y

47 | 59 | 112
que falta en esta tabla: a

y=18+ %(x—@)

_ 1398
»(59) o5

Observando la grafica de estas funciones, indica cual es su dominio de defi-
nicion y su recorrido:

Y] Y] Y]

—
——

/ N ol
X X
2 > > X _ >

Los dominios son, por orden: [-2, 2]; (=eo, 2) U (2, +00) y [-1, +e0).

Los recorridos son, por orden: [0, 2], (0, +e0) y [0, +o0).

Representa las siguientes funciones en las que se ha
restringido voluntariamente su dominio:

a)y=x2-4, si xe[-2,3] b)y=5—%, si xe[2, +)
a) Y ] b) [ Y
5 | 5

/
) .
T x
\ [, é 5 10N [ 18 X
L EINTE ] - ~

Asocia a cada una de las graficas una de las siguientes expresiones analiticas:

1 1 1
x+3 Oy=y-3 Dy=73"3%

1
a)y=;+2 b)y=

Unidad 5. Funciones elementales 0
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17 De un cuadrado de 4 cm de lado, se cortan en las esqui-
nas triangulos rectangulos isésceles cuyos lados iguales
miden x. 4

a) Escribe el area del octogono que resulta en funcion de x.

b) ¢Cual es el dominio de esa funcion? ;Y su recorrido? x
a) A(x) = 16 — 2x?
b) Dominio: (0, 2). Recorrido: (8, 16)

18 Una empresa fabrica envases con forma de prisma de dimensiones x, x/2 y
2x cm.

a) Escribe la funcion que da el volumen del envase en funcion de x.

b) Halla su dominio sabiendo que el envase mas grande tiene 1 1 de volumen.
¢Cual es su recorrido?

a) V(x) = x3
b) Domini: (0, 10). Recorrido: (0, 1000)

PARA RESOLVER

19 La factura de la energia eléctrica de una familia ha sido en noviembre 95 € por
375 kW h de consumo, y en enero 130,4 € por 552 kW h. ;Cuanto tendran que
pagar si consumen 420 kW h?

Y=95+0,2(x—-375)
»(420) = 100 euros

Unidad 5. Funciones elementales °



20

Las ventas obtenidas por una empresa han sido de 28 000 € con unos gastos en
publicidad de 3000 € y de 39 000 € con unos gastos publicitarios de 5000 €.
Estima cuales seran las ventas si se invierte en publicidad 4 000 €.

= 28000 + 5,5(x - 3000)
p(4000) = 33500 euros

21 El precio del billete de una linea de cercanias depende de los kilometros re-
corridos. Por 57 km he pagado 2,85 euros y por 168 km, 13,4 euros. Calcula
el precio de un billete para una distancia de 100 km.

Y =285+ 0,095(x - 57)
p(100) = 6,94 euros
22 Un rectangulo tiene 20 cm de perimetro. Escribe la funcion que da el area de
ese rectangulo en funcion de su base x. ¢Cual es el dominio de esa funcion?
20+ 2y=20;, A=x-y
Y A@) = 10x—x% D =(0, 10)
X

23 Los gastos fijos mensuales de una empresa por la fabricacion de x televiso-
res son G = 3000 + 25x, en miles de euros, y los ingresos mensuales son
I=50x-0,02x2, también en miles de euros.
¢Cuantos televisores deben fabricarse para que el beneficio (ingresos menos
gastos) sea maximo?

La funcién Beneficio viene dada por la expresion:

B=1-G=50x-0,02x% - 3000 — 25x = —0,02x2 + 25x — 3000
Se trata de una parabola con las ramas hacia abajo.
El maximo de la funcién se encuentra en el vértice:
-b -25
=—=—=062
Y07 24 T 2004 >

El beneficio miximo se obtendrd para 625 televisores.
Pagina 137
24 Una pelota es lanzada verticalmente hacia arriba desde lo alto de un edificio.

La altura que alcanza viene dada por la férmula » = 80 + 64#— 16t> (¢ en se-
gundos y b en metros).

a) Dibuja la grafica en el intervalo [0, 5].
b) Halla la altura del edificio.

c) ¢En qué instante alcanza su maxima altura?

Unidad 5. Funciones elementales 0
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a) ALTURA (m)
140

120
\

100
/

80

—
//

60

40

" |

20

1 2 3 4 5 TIEMPO ()

b) 80 metros.

¢) 2 segundos.

El precio de venta de un articulo viene dado por p=12-0,01x (x = ndimero
de articulos fabricados; p = precio, en cientos de euros).

a) Si se fabrican y se venden 500 articulos, ¢cuales seran los ingresos obte-
nidos?

b) Representa la funcion N° de articulos-Ingresos obtenidos.
c) ¢Cuantos articulos se deben fabricar para que los ingresos sean maximos?
a) Si se venden 500 articulos, su precio sera:

12 - 0,01 - 500 = 7 cientos de euros — Ingresos = 350 000 €

b) INGRESOS

4000

3000 /

/’

I(x) = p - x=12x—-0,01x2

2000

1000

N° DE
100 600 1200  ARTICULOS

¢) Deben fabricar 600 articulos para obtener los ingresos maximos (360 000 euros).

Un fabricante vende mensualmente 100 electrodomésticos a 400 euros cada
uno y sabe que por cada 10 euros de subida vendera 2 electrodomésticos
menos.

a) ¢Cuales seran los ingresos si sube los precios 50 euros?

b) Escribe la funcion que relaciona la subida de precio con los ingresos
mensuales.

c) ¢Cual debe ser la subida para que los ingresos sean maximos?

Unidad 5. Funciones elementales
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a) En este caso venderia 90 electrodomésticos a 450 euros cada uno; luego los in-
gresos serfan de 450 - 90 = 40 500 euros.

b) I(x) = (400 + 10x) (100 — 2x) = —20x2 + 200x + 40 000

(x = decenas de euros)

o) El maximo se alcanza en el vértice de la pardabola:

El coste de produccion de x unidades de un producto es igual a (1/4)x? +
+ 35x + 25 euros vy el precio de venta de una unidad es 50 — x/4 euros.

a) Escribe la funciéon que nos da el beneficio total si se venden las x unida-
des producidas.

b) Halla el nimero de unidades que deben venderse para que el beneficio
sea maximo.

@ Los ingresos por la venta de x unidades son x(50 —x/4) euros.

a) B(x)=50x—x72— %x2+55x+25 =_x72 + 15x — 25

b) El maximo se alcanza en el vértice de la pardbola: x = —— =15

Deben venderse 15 unidades.

Representa la funcion y = |x — 5| y comprueba que su expresion analitica
en intervalos es:

y={—x+5 si x<5
x—5 si x>5

Representa las siguientes funciones y definelas por intervalos:

a)y=|4-x| b)y=|x-3|

_{ 4—x st x<4
a)y= 6
—4+x si x4

Unidad 5. Funciones elementales 0



b)y={_x+3 s%x<5 6
XxX—3 six=3

) 10 [ 1k
30 Representa las siguientes funciones:
Ay = x+1 b)y x—1 9y x Dy x—3
a) , b) 4
4 4 4 [ 4_
9) d 4 |
|
B /
4 | 2 4 4| D Ve
o} D /

31 Representa las siguientes funciones:

ay=Vx-1 b)y=—Vx+3 c)y=2+\/; d)y=1—\/;

a) b)

[@)

19} d

a

Unidad 5. Funciones elementales 0



32 Elena va a visitar a su amiga Ana y tarda 20 minutos en llegar a su casa, que
esta a 1 km de distancia. Esta alli media hora y en el camino de vuelta em-
plea el mismo tiempo que en el de ida.

a) Representa la funcion tiempo-distancia.

b) Busca su expresion analitica.

Q) DISTANCIA A SU casA (km)

1

20 50 70 TIEMPO (min)
(1/20)x si 0<x<20
b) f(x) =<1 si 20 < x <50

-1/20(x=70) si 50 <x<70

33 Halla el dominio de definicion de las funciones:

3 8
=2 b)v=-2
ay 5%+ 227 )y 3
1 1
= d = _—
Dy x3+8 4 Vx
e)y=ﬁ f)y=%
Dy-—— Wy ——1
2—x 2x“—x—-15
@R—{Q—%} b R - (0}
o R -2} d) (0, +o0)
o R HR
) (=0, 2) h) (—e0; 2,5) U (3, +e0)

34 Halla el dominio de definicion de estas funciones:
a)y=Vx2-2x P y=Vx2+3
Ay=5-x2 dDy=Vx2-3x+2
a) (=00, 0] U [2, +00) b) R

o[-V5,45] d) (—e0, 1] U [2, +00)

Unidad 5. Funciones elementales @



35 Representa graficamente las siguientes funciones:

. -2 six<0
a)y: x=3 Sfx<1 b)y= x—2 si 0<x<4
2 si x>21 2 si x>4

2x-1 si x<1 2x+6 si x<-1
Ay-= . dy-= .
Bx—-15)/2 si x2>1 —x+3 si x>-1
) P b) 4
4 | 4 4 | 2 4
9) N d Ly
/ /
4 | D 4 2
5 /
\ By
/ >
6
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36 Representa:
x/2+2 si x<2 QRx+2)/3 si x<2
= b)y =
Ay {x—S/Z si x> 2 )y {—2x+6 six>2
4x+7 si x<175 1 si x<1
c)y={_x .x ’ dDy=<—-4x+5 si 1<x<2
4x -7 si x>1,75 .
-1 si x=>2
a) ‘ / b)
B /, o)
2 /, - P
pd d
o 14 | A 4
714 [ ) dHER
o} ,/
o) \ d 4
PR
/ 5
N /
\ 4
Db \ )
4 | P2 4 [0} \
5 y
1

Unidad 5. Funciones elementales



37 Dibuja la grafica de las siguientes funciones:

a)y={
c)y={

X

x2

2

si x<1
Q2x-1)/3si x>1

—x2—4x-2 si x<-1
si x>-1

a)

Y

9]

38 Representa:

a)y=

—-x-1

x—1

si x<-1
2x2-2 si-1<x<1

six>1

a)

Y

ol

39 Busca la expresion analitica de estas funciones:

a)

N

Y

a

N

|
a) f(x) {2

si x<3
si x>3

Unidad 5. Funciones elementales

2_2x si x<2
b) v = x
)y { 3 si x>2
@ ={—x2 si x<0
Y x2 si x>0
b) Y
\4
\
X|
4 | 4
d) Y]
NEvi
X
4 | 2 4
I’)
b)y={(—a~c2/2)+2 sf x<1
x—3 si x2>21
b) Y
/’)
X|
4 2 4
11,
b)
\
\
\b] 1/
2 .
b)f(x)={x s%xSZ
4 si x>2
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41

Representa y define como funciones “a trozos”:

)y - xT—3’ b)y=|3x + 6]
2x—1
Ay= x3 ‘ dDy=|-x-1]|
& Mira el ejercicio resuelto niimero 6.
2 X - si x<3 b) y = 23x-6 si x<-2
_ 3x+6 s x2-2
y =
X290 s x23
a) b) \ /
6 6
p \[ 1/
) \ )
| 4 4 16 | 14 | -
o —2x + 1 six<l dy= —-x—-1 si x<-1
~ 3 2 x+1 si x=-1
2ol sixxd
3 2
9) d
6 6
N 4 4
N o) A o)
N '
o
4 | 4 16 | 4 | -
Representa y define como funciones “a trozos”:
a)y=|x%-4| b) y = [x%-2x— 4]
x? 2
Ay= —7+2 dDy=|x2+2x-2|
& Mira el ejercicio resuelto niimero 9.
x2—4  si x<-=2 xZ2-2x-4 s x<-1,
Ay=9-xi+4 si 2<x<2 b) y =1 x2+2x+4
x2—4 si x>2 x2-2x—-4 si x>32

Unidad 5. Funciones elementales
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si ~12<x<32

©



a) b)
\[/, | \
\I/ \l/ \ /
4 | 2 4 =4 | 4
l l
(x%/2) -2 s x<-2 x2+2x-2 si x<-27
Qpy=2(x%2)+2 si 2<x<2 Dy =49 x2-2x+2 si 27<x<0,7
x%/2) -2 s x>2 x2+2x-2 si x>0,7
o[ [\ d
=g I T
\ / \ /
\[ 5 \ N 1/
\ | /
4| Db 4 —4 fl—Z w} L

42 A partir de la grifica de f(x) = 1/x, representa:
a) g(x) = f(x) -2
b) bh(x) = f(x—3)
) i(x) = —f(x)
d j(x) = | f(0)]

a) b b) [Y

D

D

7

= -CD-

A
]
—10 -5 10 [X -10 =5 3 10 | X
21110 2
o o
0 0
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43 Representa la funcion f(x) = Vx y dibuja, a partir de ella:

g =Vx+1 b) b(x) =Vx -3 Ay=V-n
a) Y
1 -
/
2”08 -
[ AP
6 -
/ 7
/ 7-t ’
/ 27
-1 -0.5 05 X
b [ [v c) Y
¢
1
= = 2
T ~ D A
02 o4l ol lols| |Xx 1 -
\\ r
1 N
; DL [0
XD
)
e 1
L -
L
3

44  Esta es la grafica de la funcion y = f(x):

Y]

)

——

Representa, a partir de ella, las funciones:

a)y=|f(x)] b)y=f(x-1) Ay=f(x)+2
a) Y b) Y <) Y
|
< < < I
| |
\ 5 Ji 5 | 5
\ 7 N\|/ |
X X / h
Y | 4 44 - 4 |
I N
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Dividendo resto

45 Utilizando la relacion —,——— = cociente + ———— podemos escribir
divisor divisor
la funcion y = 2x*3 de esta forma:
x+1
1
=2+
Y x+1

Comprueba que su grafica coincide con la de y = 1/x trasladada 1 unidad
hacia la izquierda y 2 hacia arriba.

_ 1 Y[\
y x \
~_|
o T——— 1 X
\
1
1 \[ ¥
= 2 +
‘4 x+1 \\1‘
2 I ——
§\§
~L 4
N
X
B P W
\ih
\
|
. 3x x—2 o1e o .
46 Representa las funciones y = o1 x4 utilizando el procedimiento

del problema anterior.

_ 3x 3 vl il
Y x—-1 3+x—1 |
\
NG
3 T
B N
1 X
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Xx—2 2
= =1+
VTN T4 X—4 8
6
|
. \
2 N
G 4 101X
6
Pagina 139
CUESTIONES TEORICAS
47 Una parabola corta al eje de abscisas en x=-1 yen x =3. La ordenada del
vértice es y = —4. ¢Cual es la ecuacion de esa paribola?
S = k(x+ 1D (x—3) = k(x?—2x-3)
Vértice — x = 3%(‘1) “ 1 f(D) = —dk=—4 = k=1
La ecuacion de la parabola serd, por tanto: f(x) = x? — 2x — 3
48 ;Cual es la ecuacion de la recta que pasa por los puntos A(0, n) y B(1, n + m)?
y=mx+n
49 Recuerda que la pendiente de una recta es lo que aumenta y por cada unidad
que aumenta x. Demuestra que en la recta y = mx + n, m es la pendiente.
@ Calcula el valorde y cuando x =a y cuando x =a + 1 y balla la pendiente.
y@=m-a+n } y(a+ 1 —y(a) = m = pendiente
y@a+D=m-a+m+n
50 Encuentra los valores de ¢ para que la funcion y =—-x?2 + 12x + ¢ tenga con

el eje de abscisas:
a) Dos puntos de corte.
b) Un punto de corte.
c) Ningun punto de corte.
b? — 4dac = 144 + 4c
a) 144 + 4¢>0 = ¢>-36
b) 144 + 4c =0 = ¢ =-306
) 144 +4c<0 = ¢c<-36
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PARA PENSAR UN POCO MAS

51

52

53

Halla el dominio de definicion de las siguientes funciones:

(reaz0) o,
3 / x—=2>0
) X0 5 Dominio = (e, —3] U (2, +0)
_ \{X+3<O}xS—3
x—-2<0
(5220 ) o
_9 / x>0
b) xx >0 Dominio = (=eo, 0) U [9, +00)

El precio del metro cuadrado de un material plastico para suelos depende de
la cantidad que compremos, x, y viene dado por la funcién f(x) definida
asi:
10 - 0,05x si 0<x<50
S =17,5-0,02(x-50) si 50<x<100
6,5 —0,002 (x—100) si 100 < x <500

a) Representa graficamente esta funcion.
b) ¢Cual sera el precio si compro 300 m??

¢) Para conseguir un precio inferior a 7 €/m?, ;cuantos metros cuadrados,
como minimo, tengo que comprar?

a)

10
gL N\

100 200 300 400 500
Es continua en su dominio.

Representa estas funciones y exprésalas en intervalos:
a)y=1-|x|

b)y=|x-1]-|x]|
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1 si x<0

_ i >
ayy=]Ll-x six20 D y=41-2x si 0<x<1
1+x si x<O0 1 6 x> 1

L

54 Las tarifas de una empresa de transportes son:
¢ 40 euros por tonelada de carga si esta es menor o igual a 20 t.

e Si la carga es mayor que 20 t, se restara, de los 40 euros, tantos euros como
toneladas sobrepasen las 20.

a) Dibuja la funcion ingresos de la empresa segiin la carga que transporte
(carga maxima: 30 t).

b) Obtén la expresion analitica.

a) INGRESOS
1000
ot
800
600
400
200
CARGA (1)
10 20 30
i 0<x<
b)f(x)={40x S%O_X_ZO
[40 — (x = 20)]x si 20 <x <30
Es decir:
1 < x<
) = 40x s% 0<x<20
60x —x% si 20<x <30

55 1lagraficade y = V4—x2 es una semicircunferencia con centro en el ori-
gen y radio 2. Compruébalo. ;Cual es su dominio? ¢Cual sera la funcion que
representa la otra semicircunferencia?

@ Haz una tabla de valores y represéntala.
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Dominio = [-2, 2]

La funcion que representa la otra semicircunferencia es y = —V4 — x2.

PARA PROFUNDIZAR

56 De una funcion polinémica de segundo grado, y = p(x), sabemos que tiene
un maximo en el punto de abscisa x,=1 y que p(2) = 4.

a) ¢Cuanto vale p(0)?

b) ¢Tenemos suficientes datos para representarla? Escribe la ecuacion de
una parabola que cumpla estas condiciones y represéntala.

p) =ax?+bx +c

Maiximo en el punto de abscisa x,=1 = % =1 = b=-2a

P2 =4 = 4=4a+2b+c
4=4a+2(2a) +c

4=4a—4a + c
c=4
a) p(O)=c=4

b) No tenemos suficientes datos; solo sabemos que: p(x) = ax? - 2ax +4; a <0

Un ejemplo podria ser p(x) = —x? + 2x + 4

L
//
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57 En una piscina hay un trampolin a 8 m del agua. Un na-
dador se lanza tomando impulso y elevindose 1 m an-
tes de empezar a caer. El nadador alcanza el aguaa 8 m
del borde del trampolin.

a) Si tomamos como origen de coordenadas la proyec-
cion del extremo del trampolin sobre el agua y el vérti-
ce de la parabola es (a, b), ;cuanto vale b?

b) La ecuacion del movimiento es y = k(x—o)? + 9. Justificalay halla & y o.
a) b=8+1=9
b) El vértice es (o, 9), por eso la ecuacion es y = k(x — o) + 9.

Como y(0)=8 = 8=/ko2+9 } k=-1/02

Como (@) =0 = 0=kB-02+9 | k=-9/(8-w)?

Sl P 8- w?r-90? = 802 + 160~ 64 =0
o (8-w)?

-2 > k=-1/4

o’ +200-8=0 = o=
T~_4 (vemos por la grifica que no vale)

La ecuacion serd, por tanto:

Yot =229
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