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1 «™ (1,5 puntos)
a) Escribe la ecuacion segmentaria de la recta, r, que pasa por el punto A (3,1) y es paralela a
larectas: y=3x+5
b) Halla las ecuaciones paramétricas de la recta perpendicular a la recta t: y-3x+1=0 que pasa

por el punto B (0,2)
c) Obtén la ecuaciéon de la circunferencia de centro C(3,1) que pasa por el punto P(5,-1)

2.- (2 puntos) Sean los puntos A(1,-2)y B(0,2)

a) Obtén las coordenadas de los puntos O, P v Q que dividen al segmento AB en cuatro
partes iguales.
b) Ecuacién de la circunferencia que tiene como didametro AB.

3.- (1 punto) Las rectas r y s se cortan en el punto A (-1,3), v son perpendiculares. Si la recta r viene
dada por la ecuacién r: x+ay—5=0. Obtén el valor de a y la ecuacién de la recta s.

4 .- (2 puntos) Sean A, B, C, D los puntos de corte de lasrectas r: x—2y+2=0 y s:2x—-y—-2=0

con los ejes de coordenadas. Comprueba que el cuadrilatero ABCD es un trapecio isdsceles y halla
su area.

5.- (1,5 puntos) Determina la ecuacién de una recta de pendiente —2 que forma con los ejes
un tridngulo de area igual a 81. ¢Cuantas soluciones hay?

6.- 2 puntos) De un trapecio ABCD cuyas bases son AB y CD, se conocen los vértices A (-2,3),
B (3,5) y C(-3,-2). Calcula las coordenadas de D sabiendo que CD =229




1.- a) Escribe la ecuacién segmentaria de la recta, r, que pasa por el punto A (3,1) vy es paralela a la recta s: y=3x+5.

Si es paralela entonces tiene la misma pendiente y la recta serd: y=3x +n
Como pasa por el punto A(3,1), basta sustituir para calcular n: 1=33+n — n=-8 y por tanto la ecuacién
explicita de la recta r serd: y=3x-8
Operando un poco llegamos a:

y=3x-8 - 3x-y-8=0 - 3x-y=8 %"

X
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Por tanto, la ecuacién segmentaria sera: =T L8 =1

3
b) Halla las ecuaciones paramétricas de la recta perpendicular a la recta t: y-3x+1=0 que pasa por el punto B (0,2).
Un haz de rectas perpendiculares a la recta t: y-3x+1=0es: 3x+y+k=0
La recta del haz que pasa por el punto B (0,2) sera: 3:0+2+k=0 — k=-2 y por tanto la ecuacién general de
la recta perpendicular a la recta t: y-3x+1=0es: 3x+y—-2=0

Ahora la transformamos en las ecuaciones paramétricas, y para ello necesitamos un punto y un vector:
El punto ya lo tenemos el B(0,2) y el vector lo sacamos de: Ax+By-C=0 — 7 =(-B,A) asi que el vector

director es: (-1,3)
X = —t {X = 31

Y por tanto las ecuaciones paramétricas de la recta r son: r: { - r: o,
y=2-

y=2+3t
¢) Obtén la ecuacién de la circunferencia de centro C(3,1) que pasa por el punto P(5,-1).

. . L 2 2
Sabemos que la ecuacién de una circunferencia viene dada por: (x - cx) + (y - cy) =r? , donde (C,,C,) es el centro

y r el radio.
Como nos dan el centro C (3,1) solo nos falta calcular el radio, y para ello calculamos el médulo del vector CP

CP=P-C=(5,-1)-(3,1)=(2,-2) v su modulo sera: [CP| =2+ (-2 =8 = 242

Por tanto, la ecuacién de la circunferencia sera: (x — 3)2 +(v- 1)2 =8

0

que, una vez desarrollada, serfa de la forma: x* + y* —6x — 2y +

2.- Sean los puntos A(1,-2) y B(0,2)

a) Obtén las coordenadas de los puntos O, P y Q que dividen al segmento AB en cuatro partes figuales.

El punto P es el punto medio del segmento AB, por tanto:

p_A+B_[A+B A+B) (1+0 2+2 :(1 Oj
2 2 7 2 2 2 2’

05

Los puntos O y Q son los puntos medios de los segmentos AP y PB respectivamente:

&
o
o,

1
o_A+P _(A+P AR _ 1+5 2.0 _[3 _1J
2 2 2 2 2 4’
Lo
o_P+B_(P.+B, P+B)) |27° 0+2 _(llj
2 2 2 2 7 2 4’

Que si los representamos vemos que estan perfectamente alineados.

b) Ecuacién de la circunferencia que tiene como didmetro el segmento AB.
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Si su didmetro es el segmento AB, su centro estaré en el punto medio P[ ,0] y su radio sera el segmento AP.

2
. . . , 1 17 ,
Por tanto, la ecuacién de la circunferencia sera: (x - 2} +y? === y desarrollada sera: x*+y*-x-4=0

4

3.- Las rectas r vy s se cortan en el punto A (-1,3), v son perpendiculares. Si la recta r viene dada por la ecuacion
r:x+ay-5=0. Obtén el valor de a y la ecuacién de la recta s.
Si se cortan en el punto A, entonces A pertenece a la recta r, y podemos calcular el valor de a:

x+ay-5=0 > -1+3a-5=0 —> 3a=6 —> a=2
Por tanto, la ecuacién de la recta queda asi: r: x +2y-5=0
Un haz de rectas perpendiculares sera: 2x —y +k =0, y k lo calcularemos sabiendo que el punto A también pertenece
a esta recta por ser el punto de interseccién.
2x-y+k=0 —> 2(-1)-3+k=0 —»> -5+k=0 —> k=5

Y por tanto la rectas r y s serfan:
r:x+2y-5=0 s:2x-y+5=0

4.- Sean A, B, C, D los puntos de corte de las rectas r: x-2v+2=0 y s: 2x-y-2=0 con los ejes de coordenadas.
Comprueba que el cuadrilatero ABCD es un trapecio isésceles y halla su area.

Lo primero es calcular los puntos A,B,C y D:
A es el punto de interseccion de r con el eje OX:

A.{x—2y+2=0
v=0

B es el punto de interseccién de r con el eje OY:

-2y+2=0
B:{X v y=1 = B0
x=0
C es el punto de interseccién de s con el eje OX:
2x-y-2=0
c:{x Y x=1 = C@0)
v=0

Y por ultimo, D es el punto de interseccién de s con el eje OY:

2x—y-2=
D:{x y-2=0 y=—=2 = D(0,-2)
x=0

Calculamos ahora los vectores directores de ambos lados:

AB-=(21)

BC = (1,-1) DA=-2BC — BC y DA son paralelos
ch-(1-2)| {H@H =5 =|cp

DA =(-2,2)

Luego, efectivamente, ABCD es un trapecio isésceles de bases BC y DA




Para calcular el area, necesitamos tener primero la altura, Para ello calcularemos la ecuacién de la recta que pasa por
AD:

Como

AD:(Z’_Z)} v=-x-2 — AD:x+y+2=0

D(0,-2)
Y después calculamos la distancia el punto B a la recta AD:

|an+bBy+c| |0+1+2| 342
hodB AT R

Y ahora ya estamos en condiciones de calcular la altura:

, BC|+[DA|  2+2y23V2 92 9
Area = ‘h= : === ua
2 2 2 4 2

Queda demostrado que se trata de un trapecio isésceles de area 4,5 u.a.

5.-Determina la ecuacién de una recta de pendiente -2 que forma con los ejes un tridngulo de drea igual a 81. ¢Cudntas
soluciones hay?

Las rectas de pendiente -2 tienen por ecuacién: =-2x+k \
A
Los puntos de corte con los ejes, Ay B, son:
Six=0—-y=k—>A(0,k) Siy=0—-x=0 - B=
B
k
o .ok , k ~18
Asi, el area viene dada por: Area=4—=81 —» k=324 —
2 k =-18
Por tanto, efectivamente existen dos soluciones:
ni2x+y-18=0 n:2x+y+18=0 \r) ry

6.- De un trapecio ABCD cuyas bases son AB y CD, se conocen los vértices A (-2,3),B (3, 5) v C(-3,-2). Calcula las

coordenadas de D sabiendo que CD = 24/29
Si representamos los puntos, el trapecio queda de la forma que vemos en la figura de la
izquierda. Como las bases son paralelas, calculamos la ecuacién de la recta AB:

|

| .

| = — = —(— =

; AB=B-A=(3,5-(-23)=(5,2) 2x —5y+k =0
. B(3,5)

: Sustituyendo el punto B: 23-55+k=0 — k=19

Asi que la recta AB es: 2x-5y+19=0
Y la otra base sera la recta paralela a ésta que pasa por C(-3,-2)

2x-5y+k=0 - 2(3)-5(-2)+k=0 —-» -6+10+k=0 —> k=-4

La recta DC es la recta: 2x—-5y—-4 =0, y un punto cualquiera de ella, como por ejemplo el punto D, tendra por

2x—4]

coordenadas las coordenadas genéricas: D(x,

Como tenemos la distancia DC, con ella calcularemos D:

2
615:D—C=£x,2x5_4j—(—3,—2):(x+3,2x5+6j - HED’“:\/@%)%(%) _2J29

2 2
J(x+3)2+(2"5+6j -2y29 > (x+3)2+(2"5+6j ~429-116 — 29x°+174x-2639=0

x=7 - D=(7,2)

Cuyas soluciones son:
x,=-13 —> D'= (—13,—6)

Por tanto el punto D es el punto D(7,2)




